
primitives 1/ 2Cours sur les primitivesProblématiqueSi f est une fon
tion dérivable, alors elle admet une unique fon
tion dérivée f ′.À l'inverse, si f est une fon
tion, à quelle 
ondition existe t'il une fon
tion F dont f est la dérivée ? Et 
ombieny-a t'il de telles fon
tions F ?C'est de 
ette problématique dont nous allons parler dans 
e 
hapitre...Exemple : Si f est la fon
tion dé�nie sur R par f(x) = x2 alors f est dérivable sur R, ave
 f ′(x) = 2x.Dans "l'autre sens", la fon
tion f dé�nie par f(x) = x2 est la dérivée de la fon
tion F dé�nie par F (x) =
1

3
x3.1°) Rappels sur les formules de dérivéesintervalle I fon
tion f(x) dérivée f ′(x)
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I ⊂ R ex = exp(x) exThéorème : formules sur les sommes, produits, quotients et 
omposées :
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2°) Dé�nition d'une primitive, des primitivesDéfinition : Soit f une fon
tion dé�nie sur un intervalle I ; on appelle primitive de f sur I toute fon
tion Fdé�nie et dérivable sur I telle que F ′ = f .Propriété : (admise) Toute fon
tion dé�nie et 
ontinue sur un intervalle I admet des primitives sur I.



primitives 2/ 2Propriété : Soit f une fon
tion dé�nie et 
ontinue sur un intervalle I, F une primitive de f sur I et k unnombre réel. Alors la fon
tion G dé�nie sur I par G(x) = F (x) + k est en
ore une primitive de f sur I.Toutes les primitives H de f sont de la forme H(x) = F (x) + k, ave
 k ∈ R une 
onstante. Autrement dit, il ya une in�nité de primitives, et deux primitives sont égales à une 
onstante près.Exemple :Si f est la fon
tion dé�nie sur R par f(x) = x3, alors f est la dérivée de la fon
tion F dé�nie par F (x) =
1

4
x4.C'est à dire que la fon
tion F dé�nie par F (x) =

1

4
x4 est une primitive de f . Ce n'est pas la seule, il y en a unein�nité, et elles sont toutes égales à une 
onstante près. Par exemple la fon
tion G dé�nie par G(x) = F (x) + 3est une autre primitive.Si f est la fon
tion dé�nie sur R par f(x) = 1 + x +

1

2
√

x
, alors f est la dérivée de la fon
tion F dé�nie par

F (x) = . C'est à dire que la fon
tion F dé�nie par F (x) = est une primitive de
f . Ce n'est pas la seule, il y en a une in�nité, et elles sont toutes égales à une 
onstante près. Par exemple lafon
tion G dé�nie par G(x) = F (x) − 1 est une autre primitive.3°) Formules de primitives usuellesVoi
i un formulaire de primitives à 
onnaître par 
÷ur :intervalle I fon
tion f(x) Primitive F (x)
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I ⊂ R ex = exp(x) exNotation : On note parfois ∫

f une primitive de fThéorème : formules sur les sommes, produits, quotients et 
omposées :
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∫

u′ × exp(u) = exp(u)Lors de l'étude du 
hapitre 
onsa
ré au 
al
ul d'intégrales (utile pour les 
al
uls d'aires), on verra que lesprimitives sont au 
oeur de 
es notions.


